EJERCICIOS DEREPASO 1° BACHILLERATO
MATEMATICAS DE CIENCIAS Y TECNOLOGIA I

ALUMNO/A
Apellidos: Nombre:
Curso: 2° BACH. Grupo: Examen: JUEVES 28 MARZO 2019

TEMA 1: NUMEROS REALES

TEMA 2: POLINOMIOS Y FRACCIONES ALGEBRAICAS
TEMA 3. ECUACIONES, INECUACIONES Y SISTEMAS
TEMA 4: TRIGONOMETRIA

TEMA 5: NUMEROS COMPLEJOS

TEMA 1: NUMEROS REALES
19) Expresa en forma de intervalo los nimeros que verifican cada una de las

desigualdades:

a) [x-1<3 b) [x+1>2 ) x+2/>3

(Sol.: @) (-2, 4) b) (-»,-3]U[l+0) ) (-,~5]u [1,+x)

20) Efectla las siguientes operaciones, dando el resultado en notacion cientifica:
a) 384-10° +2,53-10° —3,42-10°

b) 1,02-10% +3,47-10°°

4,83-10° +2,45-10°
3.10°
(Sol.: a) 2,56 10%; b) 1,37 10%; ¢) 1,69 10%)

30) Efectia y simplifica:

3,2 2,,3 2 3/q. ./ s
a) X Z 13 X Z/ b) (VBVBJEJ :‘{/ﬁ c) [—\/§ 32]
\ ¢ "V 2z V2
1 [x°
(Sol.: a) =&/~ ; b) 3; ¢) 512)
Z\NZ

40) Calcula y simplifica:

a) @—£ +44125 - /5 b) 3V72 —/18 +5v2 +/50-2./8

2

(Sol.: a) ﬂ b) 21+/2)

50) Racionalizar y simplifica:



B2 342 ;) Y262y
B2 Va2 B2

(Sol.: a) —4\/6; b) 11\/6—22—12\/5)

69) Calcula, basandote en la definicidon de logaritmo:

a) Iog\/% b) log,4/3° c) log /0,001 d) |093%

(Sol.: @) - 2; b) 5/4; c) -3 /2; d) -3

a)

790) Sabiendo que log A =-1,2,log B = 0,7 y log C = 2,3, calcula:

3/ A2 6 5 3
a) log 1'8(:8 b) Iog% (Sol.: a) -3,867; b) -0,05)

80) Halla el valor de x en cada caso, aplicando las propiedades de los logaritmos:

a) logx=21log 3+ 3log 2

b) Iogzx:4logz3—%logzz7 (Sol.: a) x = 72; b) x =27)

TEMA 2: POLINOMIOS Y FRACCIONES ALGEBRAICAS
19) Factorizar los siguientes polinomios:
a) 2xX°-7x* +4x + 4
b) x*-x3-3x?+ 3x
c) x3-2x%2-x+2
(Sol.: @) (x-2)? (2x +1) ; b) x(x-1)(x-/3)(x++/3); ¢) (x-1)(x+1)(x-2))

29) Simplifica las siguientes fracciones algebraicas:

6x> —6x—12 b) X3 —2x% + X
3x® —12x% +12x x4 — x?
2X + 2 x? -1
Sol.: a b
( ) X% —2X ) x2—2x)

30) Efectla las siguientes operaciones:

2x+1 x-1 1 x+1 2 1 (x+1)*x% _ x* —x
5 + - b) — + - c > : >
x“=1 x+1 x-1 X“—4 X+2 2x-4 X“+2x+1 (x-1)

x+1 x-1) 4x m(m+1) m?-1) 2m+2
d) - = e) - :
x-1 x+1) x°-1 m-1

a)

m-1 m-1

x?-x+3  5x-8 X% — X

(Sol.: a) 1 c)

; d) 1; e) 2)

A

2x% -8’ X+1



TEMA 3. ECUACIONES, INECUACIONES Y SISTEMAS

10) Resuelve las siguientes ecuaciones:

2 2
2) (2_§j _2(4_X):x4+1_x;1 b) (2x—1)2(2x+1)_%(X_%):l_(z_z)(z)

(Sol.: a) No tiene solucién; b) 4/3)

20) Resuelve:

_ 2 2
4-2x% + BX(); l) = 5(2X3 l)— 55X12+ ox (Sol.: No tiene solucién)

39) Resuelve:
(x-y)* = 16 2x = 6y

a) b) 2

{2x+4y = 3(y-2)+20 {X(Zy—l)—(wl) = -1
(Sol.:a) x=6,y=2; x=10/3,y = 22/3; b)x=-2,y=-4;, x= -2,y =4;
X=2,y=-4;,x=2,y =4)
40) Resuelve las siguientes ecuaciones factorizando previamente:
a)x>+3x*-4x-12=0 b) 4x>-6x*-6x+4=0
(Sol.: a) 2,-2,-3;b) 2, -1y %)
50) Resuelve las ecuaciones:

a)X—4—£—9=0 b) x4+zx2=2

4 4 2

(Sol.: @) -3y 3; b)-"%y)

69°) Resuelve:

a) 3v3x+4-2x=5 b) 2v3x—2 —x+3=+/x~-1
(Sol.: a) -1y 11/4; b)1y7/6)

79) Resuelve las siguientes ecuaciones:

x>-1 x-1 2x*+x-3 1 3x+1  3x 5X +1
+ = + —

a) b)

X 2% 2X 4x 2X  2x+1  4x2 + 2x
o (x=2)° 9x 1_,,
3X+1 x-2

(Sol.: a) No tiene solucion; b) Infinitas soluciones; c) 4 y — 5/3)

80) Resuelve las siguientes ecuaciones:

7%

a) 521 4 3.5243 _ b) 9% +3*'-108=0 c) =1

(Sol.: @) -1 ; b) 2 ; ) 0,518



90) Resuelve los siguientes sistemas de ecuaciones:

212y = 12 2X—y
a) b)
22X v = _4 5*-5Y = 100

(Sol.;:a)x=2,y=2 ; b)x=3,y=2; x=3,86,y =3,72)

I
N

10°) Resuelve las ecuaciones:
a) 2log(x-1)+log5=1log (7x - 1)
b) Ln(4x-2)-2Lnx =1Ln 18 - Log 25
c) log,(4x-1)-3log,4=5

(Sol.: a) 3; b) 5y 5/9; c) 2049/4)

110) Resuelve los siguientes sistemas:

{ 2X+ Yy = 12 ] {2Iogx—3logy

I
I
[EEN

logx—logy = -1 S5lbgx+logy = 6
(Sol.:a) x=1y =10 ;b)x=10 ,y = 10)

120) Entre dos postes de 12 m de altura cada uno, se ha colocado un cable como

indica la figura:

Sabiendo que entre los dos postes hay 14 m y que la

longitud total del cable es de 28 m, calcula la distancia del

punto P a la base de cada uno de los postes.
p
(Sol.: a 5 m de un poste y a 9 m del otro)
139) Resuelve:
3x—2_2x+1>5(x+1) b) {3(2x+1) 5(x +1)
4 3 2 5x-3 > 12
(Sol.: a) (- o, -40/29) b) No tiene solucion)

140) Resuelve:

IA

a)

<0

a)6x’*+ 7x-3<0 b)(2x + 1) (3x -2) < 0 c) <
X+3

(Sol.: a) (-3/2, 1/3); b) (-1/2, 2/3); ¢) (-3,3]

159) Resuelve los siguientes sistemas de inecuaciones con dos incdgnitas:

X+ > 4
y > 2x-1 Y
X <y
a) { X > b)
X = 0
0 <y< 3
y < =2



TEMA 4: TRIGONOMETRIA
10) Halla las demas razones trigonométricas del dngulo « :
a) cos ¢ =0,52 ytang a <0
b) tang a=1,7y a < 90°
c) tang @ = 2,5y a> 180°
d) sena =-0,35ytang o >0
(Sol.: a) sen = -0,85, tang = -1,64; b) sen = 0,86, cos = 0,51;
c) sen = -0,93, cos -0,37; d) cos =-0,94, tang =0,37)
20) Representa el dngulo comprendido entre 0° y 360° que cumple las dos

condiciones dadas y halla las otras razones trigonométricas:
3
a) sena = —g y tang a >0 b) tang ¢ =1,5 y cos o >0

(Sol.: a) cos = -0,8 y tang =0,75; b) sen =0,83, cos =0,55)

39) Calcula las razones trigonométricas de los siguientes angulos a partir de las
razones trigonométricas de 48° (sen 48° = 0,74, cos 48° = 0,67 y tang 48° = 1,11)
a) 42° b) 138° c) 132° d) 228° e) 312°

(Sol.: a) sen 42 = 0,67, ...; b) sen 138= 0,67,... ; ¢) sen 132 = 0,74, ..;

d) sen 228 = -0,74,...; e) sen 312 = -0,74)

490) Expresa con un angulo del primer cuadrante:

a) cos 800° b) tang 2040° c) sen 1935°

(Sol.: a) cos 80, b) tang 60; c) -tang 45)

50) Con ayuda de la calculadora, representa graficamente las funciones:

y =sen2X y Yy = COS 2X

69) Las diagonales de un rombo miden 24 cm y 16 cm, respectivamente. Halla sus
angulos.

(Sol.: 67°22°48" " y 112°37712" ")

7°) En un tridngulo ABC conocemos los lados AB = 12 cm, BC = 20 cm y el angulo
B = 40°. Halla los demas elementos.

(Sol.: h=7,7cm; BD =9,2cm, AC = 13,3 cm; angulo C = 33°29")

89) El mastil de una bandera esta sujeto a tierra por dos cables que forman angulos
de 42° y 28° con la horizontal. La distancia entre los puntos de anclaje es de 50 m.
halla la altura del mastil. (Sol.: h = 16,71 m)

99) Para medir la altura de un repetidor de television hacemos una doble
observacién. Desde un punto del suelo lo observamos bajo un dngulo de 40° y si
nos alejamos 25 m, nos da un angulo de 30°. ¢Cudl es su altura? éDesde qué
distancia se hizo la primera observacién?

(Sol.: d = 55,14 m, h =46,27 m)



10°) De un tridngulo ABC conocemos el lado ¢ = 50 m y el angulo A = 35°,
Resuelve el triangulo en los siguientes casos:
a)a=60m b)a=20m c)a=40m
(Sol.:a) C=28°33"13"",B=116"26"47"", b = 93,67; b) No existe tridngulo
con estos datos; c) C = 45°48°18" "y C=134°11"42"", b = 68,84 m b= 13,07)
119) Dos personas observan un arbol situado en la orilla opuesta de un rio bajo
angulos de 40° y 55°, respectivamente. La distancia entre ellas es de 150 m.¢A qué
distancia de cada una esta el arbol?
(Sol.: AB = 123,4m, AC = 96,8 m)
120) Entre dos casas A y B, hay un lago que impide medir la distancia entre ellas.
Desde un punto P, situado a 1500 m de Ay a 2750 m de B, observamos las dos
casas bajo un angulo de 75°.éCudl es la distancia entre las dos casas? Halla los
otros angulos del tridngulo PAB (Sol.: angulo a= 73°28°19" ")
139) Resuelve los siguientes tridangulos:

a) b=110cm,a =72 cm C = 50°

b) b=14cm,c=8cm, A = 105°

c) b=23m,c=40myC =565

d) a=17,5cm,b=23cm, c= 14,2 cm

(Sol.: a)c=84,3,B=89°6"3"";b)a=178B=49°31'57""; c)a = 43,9

cm,B=31°24"28"";d)A=49°28"49"",B=92°26"4"")
1490) De un depdsito de agua salen dos tuberias, una de 175 m y otra de 205 m,
que abastecen dos casas, A y B. Si el angulo que forman las tuberias es de 105°,
écudl es la distancia entre las casas?
1590) Si sen 25°= 0,42 y cos 40° = 0,77 , halla cos 25°%; tang 25°%; sen 40°y
tang 40°, y a partir de ellas halla las razones trigonométricas de 65° y de 15°
(Sol.: cos 25 = 0,91; sen 40 = 0,64; sen 65 = 0,91; sen 15 = 0,26)
16°) Sabiendo que sen 82° = 0.99, halla cos 82° y tang 82°, y a partir de ellas
calcula las razones trigonométricas de 164° y 41° aplicando las férmulas del angulo
doble y del dngulo mitad, respectivamente.
(Sol.: tang 82° = 7,1; tang 164° = -0,29; tang 41°= 0,87)
179) Sitang a = 5/4 y sena < 0, calcula sin hallar  las siguientes razones

trigonomeétricas:
T T
a)sen a/2 b) cos 2« c)tang (a _Z) d) sen(a+§)

(Sol.: @) 0,9; b) -9/41; ¢) 1/9; d) -0,93)

189) Resuelve la ecuacion:

a)sen x =tang 2x ; b) 2 + cos? x = - 2 sen x; ¢) 4 sen® x cos®* X + 2 cos* x -2 =0
(Sol.: a) 0%, 120° y 240°% b) 270°% c) 360°, 180°, 45°, 135°, 225°, 315°)



199) Resuelve:

X+y = 90° Senx + cos y
a) b)
2cosx-cosy = 1 X+y

Il
[EN

90

(Sol.: a) x =45,y =45; b) x = 30, y = 60)

TEMA 5: NUMEROS COMPLEJOS
10) Dados los numeros complejos z; = -3 + 2i z, =1 -1, z3 = -2i, halla:
a)z1 + 2, b)zi .2 o) (z3)
(Sol.: a) -2+i; b) -1 + 5i; ¢) 8i)
20) Efectua:

5-2i 3-2i 5i
314 AT

39) a) Pasa a forma polar los siguientes nimeros complejos: z;= -3 + 3i y z,=-i

1 )
Sol.: —(7-26 b) -2
(Sol.:a) 25( i) ) -2)

b) Pasa a forma bindmico los siguientes nimeros complejos: zz= 3120 Y Z4 = 4150

(Sol.:a) z; = 3\/5135} Z; = 1370; b) 23 = —g"‘%i 24 = -4)

40) Dados los complejos z = \/§—i y w = -1 + i, calcula en forma polar:

2
a)z.w b)z/w c) z3 d)(%)

(Sol.: a) 2\/5105; b) \/5195; ) 8370; d) (%j

330

50) Expresa en forma polar, efectia la operacién indicada y calcula las raices:

2
8 a-i (Sol.: 0,7636; 0,76108; 0,76180; 0,76252; 0,76324)
—1
6°) Dados los complejos z = 54° , u = 2;5°,t =41, obtén en forma polar:
a)z -1, b) = o2 @ 2w’

1w we it

(Sol.: a) 106° ; b) (5/4)150} ) (125/32)3000} d) 1000)

70) Resuelve la ecuacidn z> + 27 = 0. Representa sus soluciones.

(Sol 3+3431 3 —3-34/3i
ol.: zy = Z,=-3; z3=——
1 5 1 2 3 2
P | EEEEEE—— _—
8°) Calcula: a) V—i b) V-8+8V3 i c¢)V—25
. —*-."E—l. VT4 — = — = . .
(Sol.: a) i; P — ;b) ¥3+i;-1++3i;-1-43i;43-1i;c) 5i;-5i)



TEMA 6: VECTORES
10) Dados los vectores a(2, 3), b(-2, -2) y c) (3, 0). Efectua graficamente:
a)a+c b) b+c c) b+a d)a+b+c
29) Con los vectores u, v y w efectla las siguientes operaciones graficamente y
mediante pares de numeros: u(3, 1), v(2, -2) y w(3, -1)
a) 2u + 3v b) -v + 5w Cc) 2u + 3v - 4w
¢Cédmo designarias al vector resultante de esta ultima operacion?
(Sol.: c) el vector nulo)
39) Si las coordenadas de los vectores u y v son (3, -5) y (-2, 1), obtén las

coordenadas de:

a)-2u +v b)—u—gv c)%(u+v)—§(u—v)

1
40) Halla el vector b tal que c = 3a - Eb' siendo a (-1, 3) y c (7, -2).
(Sol.: b (=20, 22))

52
5%) Halla las coordenadas de un vector v tal que a = 3u — 2v, siendo a(1, -7) y U(E , 5

(Sol-v(§ g)
T 472

6°) Dados los vectores a (3, -2), b (-1, 2) y ¢ (0, =5), calcula m y n de modo que: c=ma + n b.
(Sol.: m=-5/4;n=-15/4)

7°) Calcula x, de modo que el producto escalar de a (3, -5) y b(x, 2) seaigual a 7.

(Sol.: x =17/3)

8°) Dado el vector u (-5, k) calcula k de modo que:

a) u sea ortogonal a v (4, -2).
b) El modulo de u sea igual a . /34 (Sol.:a) k =-10,b) k = + 3)
9°) Halla las coordenadas de un vector v(X, y), ortogonal a u(3,4) y que mida el doble que u.
(Sol.: v (-8, 6) 0 v(8, -6))
10°) Siendo u(5, -b) y v(a, 2), halla a'y b, sabiendo que u y v son ortogonales y que |V| =413
(Sol.:a=3, b=15/2; 0a =-3, b=-15/2)
1190) Halla el angulo que forman los siguientes pares de vectores:
a) u(312)l V(ll _5) b) m(4l 6)1 n(3l -2) C) a(ll 6)1 b(- 1/21 _3)
Sol.: a) 112" 22" 48" "; b) 90°; ¢) 135°)
129) Dado el vector u(6, -8), determina:
a) Los vectores unitarios (mddulo 1) de la misma direccion que u.
b) Los vectores ortogonales a u que tengan el mismo médulo que u.

c) Los vectores unitarios y ortogonales a u.



139) Si [u/=7, =5y |u+Vv|=10, équé angulo forman u'y v?

(Sol.: 68° 117°46,5" ")
149) Calcula x para que los vectores a(7, 1) y b(1, x) formen un angulo de 45°
(Sol.: x=4/3 o x = - 34)
159) Calcula x para que a(3, x) y b(5, 2) formen un angulo de 60°
(Sol.: x=2,36 o x = 20,82)

TEMA 7: GEOMETRIA ANALITICA. PROBLEMAS AFINES Y METRICOS

10) Dados los puntos P(3, 9) y Q(8, -1):

a) Halla el punto medio de PQ.

b) Halla el simétrico de P respecto de Q.

c) Halla el simétrico de Q respecto de P.

d) Obtén un punto A de PQ tal que PA/AQ = 2/3.

e) Obtén un punto B de PQ tal que PB/PQ =1/5.

(Sol.: a) M(11/2, 4); b) P (13, -11); c) Q' (-2, 19); d) A(5,5); e) B(4,7))

20) Escribe las ecuaciones paramétricas de la recta que pasa por:

a) P(5, -2) y Q(0, 4) b) M(3, 7) y N(3, 0)
c)A(0,0)yB(7,0) d)R(1, 1)y S (3, 3)
39)
Halla el dngulo que forman las siguientes rectas:
. | .\*=f— 2t e [a=1—4t

y=ort Ly=ds3 (Sol.: 10° 18 17,4 ")
40)

Considera las siguientes rectas:

.l'-,l.‘w=7+5r ’Lr|',\‘=2+f Jn,l“l=5+5r Jn.l.'\"=5_-7"
V)y=—2-3 Fly=1-2 ¥ly=-5-61 y

Halla la posicion relativade r; ¥ vy, vy ¥V 13, 13 ¥V Fy

(Sol.: r1 y r2 se cortan el punto (2,1); r2 = r3; r3 paralela a r4)
50)

[x=5—3t

Halla la ecuacion implicita de la recta: <l 1+ 20
y=-1+2

(Sol.: 2x+3y-7 = 0)

69) Halla las ecuaciones de las rectas que pasan por los siguientes pares de puntos:

a) (_71 11)1 (11 7) b) (31 _2)1 (11 4)
C) (61 1)1 (111 1) d) (_21 5)1 (_21 8)
7°)



Averigoa la posicidn relativa de los siguientes pares de rectas:

n}l—,\‘+j_|-+ 4=0 h}li‘r’f y+ F3=0
|3x—9y—12=0 x—2p+16=0

89)

Halla la distancia de Q(-3, 4) a las siguientes rectas:

x = e
x—1 _ 2 A

[ x=1-2¢

aA)2x+3y=4 b) — 5 1 _p
- ..'=~_

(Sol.: a) 0,55; b) 3,71; c) 4,11, d) 1,94)
99) Escribe las ecuaciones paramétricas de las siguientes rectas:

a) Su vector de posicién es a(-3, 1) y su vector de direccién v(2, 0)
= 1-t

X
b) Pasa por A(5, -2) y es paralela a: { ot
y =

c) Pasa por A(1, 3) y es perpendicular a la recta de ecuacidon 2x - 3y + 6 = 0
d) Es perpendicular al segmento PQ en su punto medio, siendo P(0, 4) y
Q(-6, 0), en su punto medio.
10°) Halla la distancia entrelasrectas ri x -2y +8=0yr': -2x + 4y -7 = 0.
119) En el triangulo de vértices A(-2, 3), B (5, 1), C (3, -4), halla las ecuaciones
de:
a) La altura que parte de B.
b) La mediana que parte de B.
c) La mediatriz del lado CA.
(Sol: a) 5x -7y -18 = 0; b) mB: 6x - 18y - 12=0;c) z: 5x - 7y - 6 = 0)
129) Las ecuaciones de los lados del tridngulo ABC son AB: x + 2y - 4 = Q,
AC: x -2y =0, BC: x + y = 0. Halla:
a) Los vértices del tridngulo.
b) El vector que une los puntos medios de AB y AC. Comprueba que es paralelo a
BC.

w b) Las coordenadas de BC deben ser proporcionales a las del vector que has

hallado.
139) Calcula el area del triangulo cuyos lados estan sobre las rectas:
r: x=3 Ss:2x+3y-6=0 t: x-y-7=0 (Sol.: A=46/5)

1490) En el tridngulo de vértices A(-1, -1), B(2, 4) y C(4, 1), halla las longitudes de
la mediana y de la altura que parten de B.
159) Halla la ecuacion de la recta que pasa por el punto (0, 2) y forma un angulo

de 30° con la recta x = 3.

w La recta que buscamos forma un angulo de 60° o de 120° con el eje OX.

10



169°) Halla el punto simétrico de P(1, 1) respecto a la recta x - 2y - 4 = 0.

(Sol.: (3, -3))

TEMA 8: FUNCIONES ELEMENTALES

10) Halla el dominio de definicién de las siguientes funciones:

Ay y=val+ 1 byy=vx—-1
d) y=vi—a? e)y=xi_4
gly=1""x -1 hy=1/v1-x
Dy=1/vat_d Kiy=x3_2x+3
: 1 1
mly=— ny=
’ a2 ’ xi_a
; 1
o) y=
’ a4

p) El drea de vn cuadrado de lado variable, /, es 4= 2.

20) Representa las parabolas:
a)y=x>-2x+3 b)y =-x>-2x-3

d)y =2x*-10x + 8 e)y=%x2—x+3

39) Representa las funciones:

y=vl-x
ly=1/x2-1
Dy=1/Va-x?

Dy= L
A

1

x4 g

i) y =

Qy=x"-6x+5

fyy= %x2+x—2

a)y=x>-6x+1,x e[2,5) b) y = -x* + 3x, xe [0, 4]

Ay=x>-4,x e (-0, -2) U (2, -0)

40) Representa graficamente las funciones:

a)y=+ by y -+
X X
. 4 . 4
{'j_]r—m d}_‘l‘_ _\._5 + 2
50) Representa las siguientes funciones:
aly=3+ix—4 bly=v2-x
Ay =1"x dyy=1"x +2
6°) Representa esta funcion:
x+1 a e [=3. 0)
Sad =3 x2_2x+1 ac[0,3]
4 xe(3,7)
70) Representa: a)y = |—x? +4x+5 b)y = ‘Xz —3‘

80) Representa las siguientes funciones:

11



C g x
a)y =21 b)y=|L|
) y=1-2% d) y= 2%

99) Asocia a cada una de las graficas una de las siguientes expresiones analiticas:

1. _ N N R
ﬂ)_l'=:+2 b]_l'—_\_+3 c)_l—_\_—i dyy=——3
© ®
M \ {
2 {
T 4 -_“-; BEE X
N |
2 | |
i |
I I
i) ¥ ) ¥
- X]
= LT BT
T et | 2 X 2 I
‘. 2
| 4
] i
109) Dibuja la grafica de las siguientes funciones:
ay=1 at ) si <1 b y = .\'2.— 2x sl 252
(2x—-1)3s8i a>1 3 Si =2
. —al_ga—2 si a1 - —x2 six<0
chy= dyy=
i { x2 Si vzl i al osiazo

119) La factura del gas de una familia, en septiembre, ha sido 24,82 euros por
12 m3, y en octubre, 43,81 por 42 m3.

a) Escribe la funcion que da el importe de la factura segin los m3 consumidos
y represéntala.

b) ¢éCuanto pagaran si consumen 28 m3?

1409) El precio del billete de una linea de cercanias depende de los kildbmetros
recorridos. Por 57 km he pagado 2,85 euros y por 168 km, 13,4 euros. Calcula el
precio de un billete para una distancia de 100 km. ¢Cual es la funcion que nos
indica el precio segun los kildmetros recorridos?

159) La dosis de un medicamento es 0,25 g por cada kilo de peso del paciente,
hasta un maximo de 15 g. Representa la funcion peso del paciente-cantidad de

medicamento y halla su expresién analitica.

169) Los gastos fijos mensuales de una empresa por la fabricaciéon de x televisores

son G = 3 000 + 25x, en miles de euros, y los ingresos mensuales son

12



I = 50x - 0,02x2, también en miles de euros. ¢Cudntos televisores deben fabricarse
para que el beneficio (ingresos menos gastos) sea maximo?

179°) Una pelota es lanzada verticalmente hacia arriba desde lo alto de un edificio.
La altura que alcanza viene dada por la férmula h = 80 + 64t - 16£% (t en
segundos y h en metros).

a) Dibuja la grafica en el intervalo [0, 5].

b) Halla la altura del edificio.

c) ¢En qué instante alcanza su maxima altura?

189) El precio de venta de un articulo viene dado por la expresion p = 12 - 0,01x
(x = nimero de articulos fabricados; p = precio, en cientos de euros).

a) Si se fabrican y se venden 500 articulos, écudles seran los ingresos obtenidos?
b) Representa la funcién N©° de articulos-Ingresos.

c) éCuantos articulos se deben fabricar para que los ingresos sean maximos?

199) Un fabricante vende mensualmente 100 electrodomésticos a 400 euros cada
uno y sabe que por cada 10 euros de subida vendera 2 electrodomésticos menos.
a) ¢Cuales seran los ingresos si sube los precios 50 euros?

b) Escribe la funcidon que relaciona la subida de precio con los ingresos mensuales.

c) éCuadl debe ser la subida para que los ingresos sean maximos?

TEMA 9: LIMITES DE FUNCIONES. CONTINUIDAD. RAMAS INFINITAS

19) Representa graficamente las siguientes funciones y di, de cada una de ellas, si

es continua o discontinua.

(243 e |-’} x<0
:I]'.r=1‘:‘ 5 » bly=1 a—_x 0=x=5

S—m” w2l 12x—11 x>5

' A x <
lr:]'_r=1|“+5 "‘_r‘l d) y =4 2a 0=x<3

2/x x21 1x+2 x23

20) Calcula los limites de las funciones siguientes en los puntos que se indican.
Donde convenga, especifica el valor del limite a la izquierda y a la derecha del

punto. Representa graficamente los resultados.

.1

e dx—12

a) filx)= en-2,0v2 b} flx) = en2 0v3
) x?_4 : | (x-2)2 Y
2 . 4
) flx) = %}_::1 en1y-3 d) flx) = \J':—hz en 0 y—3

.

30) Halla las asintotas de las siguientes funciones y sitla la curva respecto a cada

una de ellas:
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(3—x)? : Sx—2
Q) g = e b}y =
1) Za+1 )3 2x=7
Cly= x+2 d) y= '1".2
) a1 i a4+l
ad -_;\.2
e)y= f)y=-2=_
)3 al_g )3 x+ 2

49) Calcula, en cada caso, el valor de k para que la funcion f(x) sea continua en
todo R.

: ¥4 si =3
a) flx)=1" :
Sl {.\'+k Siow=3
L [6—(af2) si <2
b Jx) = {.\'2 vy sioxz2

' (a2 + adx sioa=0
') x) =
I { k six=0

50) Estudia la continuidad de las siguientes funciones:

/x s x=1

) f(x) = { 2-x si x<1

—x-=1 5i -12x
b)flxd=31-x2 si-1=x<1
x=1 5i azl

1—a? si a0
26+l gi =0

) flx) = {
69°) Calcula a para que las siguientes funciones sean continuas en x = 1:

a) flx) = { el osiasl b) f(x) = { (x2-1DAx-1)si x=1

d—ax? si x>1 a six=1

TEMA 10: DERIVADAS

1.- Halla la funcién derivada por la definicion, en los puntos que se indican:

a)y= > en los puntos de abscisas 1, -1y 5

b) y = x* — 2x en los puntos de abscisas -2, -1y 0

2.- Halla la funcion derivada de las siguientes funciones:

1.f(x)=3x2-6x+5 2.f(x) = VX +¥X 3.f()= —
XX
4. f (x) = sen x cos X 5. f(x) = tang x 6. f(x) = x e*
2
x 2 x° -1
7.f(x)=x2 8.f(x)=(x"+1)Lnx 9.f(x) = —
X +1

14



log x

10. f(x) = sen (x* — 5x + 7) 11. f (x) = (5x + 3)** 12. f(x) = —
— sen(x? +1)
13.f(x) =sen (3x+1)-cos (3x+1) 14. f(x) =xe 15—

V1-x2

3.- Calcula la funcién derivada de f (x) = x* — 4x* + 1y halla:

a) Las pendientes de las rectas tangentes en las abscisas -1, 1y 3.
b) Las ecuaciones de dichas rectas tangentes.

c) Las abscisas de los posibles maximos y minimos relativos.

d) ¢Es f (X) creciente o decreciente en x = 2?

(Sol.:a) 11,-5y3; b)y=11x+7;y=-5x+3;y=3x+1;,¢c)x=0,x=8/3;d) D)

4.- Sabiendo que la derivada de f(x) = Jx es f(x)= L responde:

2/x

a) ¢ Cual es la ecuacion de la tangente en x = 1?
b) ¢ Tiene f puntos de tangencia horizontal?

c) ¢ Es creciente o decreciente en x = 4?

5.- Halla la pendiente de la recta tangente a la funcién de f(x) = ( x — 3)* en los puntos

X=1yx=3

6.- Halla la pendiente de la tangente a la curva 'y = x> — 5x + 1 en el punto de abscisa

X=-2yx=2

7.- Halla la pendiente de la tangente a la curva y = 4x —x? en el punto de abscisa x = 2

yx=0

8.- Comprueba que la funcién y = x*> — 5x +1 tiene un punto de tangente horizontal en

x=2,5.

9.- Halla la funcién derivada de estas funciones y calcula su valor en los puntos que

se indican:
a) y=2x+3x*-6; x=1 y x=-1
b) y=cos(2x+ x); x=0
c)yzi,leyx:-l

2x+1
d) y=xsen(z -x);x=7x/2
e) y=(5x-2)*;x=1/5

X+5
f = Xx=3
)Y c

10.- Halla la funcién derivada de estas funciones:
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X -X 3 2

a)y=% ) y=(2-3° o y=>"2" d y=Jx+1
X
3 3
e)y=3/(x+6)%> ) y=sen Jx g)y= 2X 1 h)yz(gj el
X_
2
i)y=|og3 Hy=4/Inx k) y = arc tang (X + 1)
—X

1 1-x
Ny=arcsen = m) y=,arctang x n)y = arccos e* f) y = arctang [1—j
X + X
11.- Halla la ecuacién de la recta tangente a las curva siguientes en los puntos que se
indican:
a) y = x* — 5x + 6 en los puntos de abscisas x=-1y x = 2

b) y = - x® + 3x en los puntos de abscisas x = -2y x = 3

c)y = +JX+1 enlos puntos de abscisas x =-2y x=3

12.- Escribe las ecuaciones de las tangentes a la curva y = x* — 3x que sean paralelas

alarectabx—y+10=0

13.- ¢En qué puntos de y = 1/x la tangente es paralela a la bisectriz del segundo

cuadrante? ¢ Existe algun punto de tangente horizontal en esa funcion?.

: . 2X
14.- Escribe las ecuaciones de las rectas tangentes a la curva 'y = 1 que son

paralelas a larecta2x +y =0

2
. X +1
15.- Comprueba que la funcion y =

tiene dos puntos de tangente horizontal

(-1, -2) y (1, 2); sus asintotas son x =0 e y = x Yy la posicién de la curva respecto de

las asintotas es la de la derecha. Represéntala.

2

16.- Comprueba que la funciony = — .
X +1

- Tiene derivada nula en (0,0)

- Larecta y = 2 es una asintota horizontal

- Posicion de la curva respecto a las asintotas

17.- Representa las siguientes funciones racionales, calculando:

a) Puntos de corte con los ejes

b) M&ximos y minimos

X% +3X X x> -1

c) Asintotas 1 3 =
) ) X+1 x?+1 )y

16



